
 
CLASA a IX-a, TC + CD (4 ore) 
  Toate subiectele sunt obligatorii.  
  Timpul efectiv de lucru este de 3 ore. 
 
 Subiectul 1. Fie A o mulţime cu n elemente, . Arătaţi că  unde suma se face 

după toate perechile 

*n∈` 1| | 4nX Y n −= ⋅∑ ∩ ,
( , )X Y  de submulţimi ale lui A (notaţia | |Z  reprezintă numărul elementelor 

mulţimii Z). 
 

 Subiectul 2. Arătaţi că, dacă , atunci  , , [0, 1]a b c ∈
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 Subiectul 3. Se consideră în plan o mulţime finită de vectori, având suma lungimilor 4. Arătaţi că putem 
alege câţiva dintre ei, astfel încât lungimea sumei lor să fie mai mare ca 1. 

 
 Subiectul 4. În plan sunt trasate dreptele , care fac un unghi cu măsura . Un greiere porneşte 

dintr-un punct  şi face salturi de lungime 1, aterizând succesiv în punctele 
,a b 1D

1A a∈

1B b∈ ,  şi aşa mai departe. Arătaţi că, în acest fel, greierele va ajunge la un 
moment dat într-un punct în care a mai fost. 
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