
 
CLASA a IX-a, TC (2 ore) 
  Toate subiectele sunt obligatorii.  
  Timpul efectiv de lucru este de3 ore. 
 
 Subiectul 1. Se consideră 10 progresii aritmetice, având termenii numere naturale nenule, astfel încât 

fiecare număr natural să fie termen al exact uneia dintre ele. Arătaţi că primul termen al fiecărei 
progresii nu depăşeşte raţia acesteia. 
 

 Subiectul 2. Arătaţi că, dacă  sunt numere reale, atunci cel puţin una dintre ecuaţiile 
 are soluţii reale. 

, ,a b c
2 2 22 0, 2 0, 2ax bx c bx cx a cx ax b+ + = + + = + + = 0

 
 

 Subiectul 3. Numerele reale , ,x y z  verifică relaţiile  şi . Arătaţi că 
numerele sunt situate în intervalul [0 . 

6x y z+ + = 9xy xz yz+ + =
, 4]

 
 Subiectul 4. Să se arate că există numerele reale  astfel încât, oricare ar fi , 

. 
, ,a b c [0,180 ]x ∈

6 6 8 8 10 10(sin cos ) (sin cos ) (sin cos ) 1a x x b x x c x x+ + + + + =
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