Divizibilitate

    1. Teorema împărţirii cu rest în 
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. 
    Fie a, b(
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, b≠0. Atunci există q, r(
[image: image3.wmf]¥

 astfel încât 
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, cu 0 ( r < b. 
    În plus, q şi r sunt unic determinate de a şi b.
    2. Definiţie. Fie a, b(
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. Spunem că a divide b dacă există c(
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 astfel încât b=ac.

   3. Notaţie. Faptul că „a divide b” se va nota a(b sau b
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a.
   4. Proprietăţi.
1) a(a, (() a(
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 (reflexivitatea);
          2) a(b şi b(a ( a = b 
          3) a(b şi b(c ( a(c (tranzitivitate);

4) 1(a,  (() a(
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;  
5) a(1 ( a=1;
6) a(0, (() a(
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; 
7) 0(a ( a=0;
8) a(b ( a(bc,  (() c(
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;
9) a(b şi a(c ( a(((b+(c), (() (, ((
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; 
10) a(b ( ac(bc, (() c(
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;   
11) ac(bc, c≠0 ( a(b;
12) a(c si b(d ( ab(cd;
13) Teorema lui Gauss: a(bc şi (a,b)=1 ( a(c;  
14) (a,b)=d ( (() x, y(
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 astfel încât (x,y)=1 şi a=dx, b=dy;
      [a,b]=m ( (() x, y(
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 astfel încât (x,y)=1 şi m=ax, m=by;

15) [a,b]((a,b) = a(b.
16) Daca a(b, c(b si (a;c)=1, atunci ac(b.
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